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1. Mostre que

a) Se Ay, A € I, é uma familia de conjuntos abertos, entdo Uye; Ay é um conjunto
aberto.

b) Se Ay, -+, Ay sdo conjuntos abertos, entdo NF_; A; é um conjunto aberto.

¢) Dé um exemplo mostrando que em geral nao é verdade que toda intersegao de
conjuntos abertos é um conjunto aberto.

2. Sejam f,g: X C R — R continuas. Mostre que

a) A={x € X; f(x) < g(zr)} é aberto em X.
b) F={z e X; f(x) < g(x)} é fechado em X.

3. Mostre que uma bijecao continua entre subconjuntos compactos da reta é um
homeomorfismo.

4. Seja f: R — R diferenciavel e defina

9(z) = f(2z) — f(z), zeR
Se

entao g é limitada em R.

5. Seja f : [—1,1] — R. Considere uma sequéncia (a,) C R tal que a série >~ |a,|
converge. Suponha que existe C' > 0 para o qual

|f(z)] < Clx| para todo z € [—1, 1].

Mostre que a série y | f(a,) converge.



