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1. (3,0) Seja {xf}reny uma sequéncia em R™. Dizemos que o limite de {||x| }reny é mais infinito
quando, dado L > 0, existe um natural ko tal que k > ko implica ||zk|| > L. Mostre que sao
equivalentes:

2)

b) {x}ren ndo possui subsequéncias convergentes;

lim ||zg|| = +oo;
k—o0

¢) Para cada conjunto limitado A C R™, o conjunto de fndices k € N para os quais z; € A é
finito.

2. (1,5) Mostre que toda transformagao linear 7' : R™ — R™ é continua.

3. (1,5) Sejam E C R™ aberto e f : E — R" de classe C'!. Mostre que se f’(z) é invertivel para todo
x € EeW C E ¢ aberto, entdo f(W) é aberto.

4. (2,0)
a) Demonstre, usando a definicio, que a funcao ¢ : R® — R™ dada por ¢(z) = ||z||2 = (z,z) é
diferenciavel.

b) Seja f : R® — R™ uma funcio diferenciavel. Se g : R® — R é dada por g(z) = ||f(2)||3,
mostre que g é diferenciavel e calcule sua derivada.

5. (2,0) Seja f:]0,1] x [0,1] — R dada por

0 para x irracional,
flz,y)=4¢ 0 para x racional, y irracional,
1/q para z racional, y = p/q fracao irredutivel.

Mostre que f é integravel e que

f=o.
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